MA2, cviceni 8

1) Zapiste dvojny integrdl [[ dM jako dvojndsobny integral, je-li
M

a) M trojihelnik s vrcholy (0,0), (0,2), (—1,2),

b) M vyse¢ kruhu o poloméru 2 se stiedem v pocatku nad osou z a pod piimkou
y=x.
2) Vypoctéte

a) //QQ:ydxdy,M:{(x,y)eRQ: 0<z<i 0<y<V1-u},
M

b) // f(x,y)dzdy, M je omezend mnozina ohranicend grafy funkcei y = 2z a y = 2,
M

pricemz pouzijte Fubiniovu vétu, chapete-li M jednou jako elementarni oblast
1. druhu a podruhé jako elementarni oblast 2. druhu,

1
c) //ﬂdxdy, M={(z,y) eR?: 0<ax<T, 2 <y< e}
s Y
1
d) //—da:dy,M:{(x,y)E]R2: 1<y<e, y<uz<y?}
x
¥ Yy
e) //(sinx —y)dzdy, M je vymezena nerovnostmi y > 0,z >0, v < 7, y < cosz,
M
f) // 42° dx dy, M je omezend a ohranicend grafy funkci y = (v —1)2ay = —2+3,
M
o) [[orpdedy M= () e R w20y 20 s 4y<3)
M
h) //a:yzdxdy, M= {(z,y) eR*: 2> +4y* <1, z >0},
M
i) // sin(x + y) dz dy, M je trojihelnik s vrcholy (0,0), (3,5), (0,%),
M
j) //xze_ydxdy, M={(z,y) eR*: y>23 y<ux x>0}
M
k) / / % dz dy, M je omezend oblast ohranicend kiivkami y = 2%, vy = 8 a pifmkou
Yy
M

y = 1, pficemz pouzijte Fubiniovu vétu, chapete-li M jednou jako elementarni
oblast 1. druhu a podruhé jako elementarni oblast 2. druhu.



3) Pomoci substituce do polarnich souradnic vypoctéte

a) //\/xg—ky?dxdy, M ={(z,y) e R*: 2> +y* <a’}, a € RT,
M

b) //sin\/:v2+y2dxdy, M = {(z,y) e R?: 7% < 2?4+ y* < (47)?},
M

c) //(x2+y2)dl‘dy,MZ{(fv,y)EW: 1<a?+y? <4, y <2z, y>ua}
M

4) Substituujte do polarnich souradnic:
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