
Poznámky k primitivńı funkci a nezávislosti na cestě

F : C 7→ C je primitivńı k funkci f : C 7→ C na oblasti Ω ⊂ C
m def.

∀z ∈ Ω : F ′(z) = f(z).

F je primitivńı k f na oblasti Ω

⇓
funkce tvaru F + k, kde k ∈ C, tvoř́ı právě všechny primitivńı funkce k f na Ω

Řekneme, že integrál funkce f : C 7→ C nezáviśı v oblasti Ω ⊂ C na cestě, plat́ı-li pro
každé dvě po částech hladké křivky γ1 a γ2 takové, že

• 〈γ1〉 ∪ 〈γ2〉 ⊂ Ω,

• poč. bod γ1 = poč. bod γ2
ozn.
= z1,

• konc. bod γ1 = konc. bod γ2
ozn.
= z2,

rovnost ∫
γ1

f(z) dz =

∫
γ2

f(z) dz
ozn.
=

∫ z2

z1

f(z) dz.

f : C 7→ C je holomorfńı na jednoduše souvislé oblasti Ω ⊂ C
⇓

integrál funkce f nezáviśı v oblasti Ω na cestě

Morerova věta Nechť f : C 7→ C je spojitá na oblasti Ω ⊂ C a nechť pro každou
jednoduchou uzavřenou po částech hladkou křivku γ v oblasti Ω plat́ı∫

γ

f(z) dz = 0.

Pak f je holomorfńı na Ω.

integrál spojité funkce f : C 7→ C nezáviśı v oblasti Ω ⊂ C na cestě

⇓
existuje primitivńı funkce k f na Ω a nav́ıc

∀z0 ∈ Ω : F (z)
def.
=

∫ z

z0

f(ξ) dξ je primitivńı funkćı k f na Ω



primitivńı funkce k f : C 7→ C na oblasti Ω ⊂ C existuje

⇓
integrál funkce f nezáviśı v oblasti Ω na cestě

a nav́ıc: je-li F primitivńı funkćı k f na Ω a je-li γ po částech hladká křivka v Ω, je∫
γ

f(z) dz = F (konc. bod γ)− F (poč. bod γ)


