
Limita posloupnosti

okoĺı bodu z ∈ C: U(z, ε) = {w ∈ C : |w − z| < ε}

okoĺı bohu ∞: U(∞, ε) =
{
w ∈ C : |w| > 1

ε

}
∪ {∞}

,,č́ım menš́ı je ε, t́ım větš́ı je 1
ε

a t́ım ,,bĺıže“ jsme nekonečnu“

Buď z ∈ C∞ a buď (zn) posloupnost v C∞.

lim zn = z
def.⇔ (∀ε ∈ R+)(∃n0 ∈ N)(∀n ∈ N : n > n0) : zn ∈ U(z, ε)

Mı́sto lim zn = z můžeme psát také zn → z.

Tvrzeńı 1 Nechť zn = xn + iyn pro všechna dost velká n ∈ N a z = x + iy. Pak

lim zn = z ⇔ [limxn = x ∧ lim yn = y].

,,konvergence po složkách“

Tvrzeńı 2 lim zn =∞ ⇔ lim |zn| =∞

Tvrzeńı 3 lim zn = z ∈ C ⇒ lim |zn| = |z| (Pozor, obrácené tvrzeńı neplat́ı.)

Tvrzeńı 4 lim zn = 0 ⇔ lim |zn| = 0

Tvrzeńı 5

lim zn =


∞, je-li |z| > 1,

neexistuje, je-li |z| = 1 a arg z 6= 0,

1, je-li |z| = 1 a arg z = 0 (tj. z = 1),

0, je-li 0 ≤ |z| < 1.

Tvrzeńı 6
|zn| → r ∈ R+

arg zn → ϕ ∈ R

}
⇒ zn → r (cosϕ + i sinϕ)


