
7. cvičeńı z FKP

V př́ıkladech 1) – 4) předpokládejme, že γ je jednoduchá uzavřená kladně orientovaná
po částech hladká křivka.

1) Pomoćı Cauchyho integrálńıch vzorc̊u spočtěte∫
γ

g(z) dz, je-li ⟨γ⟩ =
{
z ∈ C :

∣∣∣z − π

2

∣∣∣ = π

2

}
a

a) g(z) = sin z
z−π

2
,

b) g(z) = sin z
(z−π

2
)2
,

c) g(z) = sin z
(z−π

2
)3
,

d) g(z) = sin z
z2−(π

2
)2
.

2) Pomoćı Cauchyho integrálńıch vzorc̊u spočtěte∫
γ

z2

z − 2i
dz,

je-li

a) ⟨γ⟩ = {z ∈ C : |z| = 3},

b) ⟨γ⟩ = {z ∈ C : |z| = 1}.

3) Pomoćı Cauchyho integrálńıch vzorc̊u spočtěte∫
γ

z + 4

z2 + 2z + 5
dz,

je-li

a) ⟨γ⟩ = {z ∈ C : |z| = 1},

b) ⟨γ⟩ = {z ∈ C : |z + 1− i| = 2}.

4) Pomoćı Cauchyho integrálńıch vzorc̊u spočtěte∫
γ

eiz

z2 + 1
dz, je-li ⟨γ⟩ =

{
z ∈ C : |z − 2i| = 3

2

}
.

5) Vypočtěte ∫
γ

z + 4

z2 − 2z
dz, je-li γ(t) = 1 + 2eit, t ∈ ⟨−2π, 4π⟩ .

1 z 2



6) Buď

γ(t) =


3eit, t ∈

〈
0, π

2

〉
,

i(3 + π
2
− t), t ∈

〈
π
2
, π
2
+ 3

〉
,

t− π
2
− 3, t ∈

〈
π
2
+ 3, π

2
+ 6

〉
.

Vypočtěte

a)

∫
γ

|z| dz, b)

∫
γ

z2 dz.

7) Buď γ(t) = 2i+ e−it, t ∈
〈
−π

2
, 3π

2

〉
. Vypočtěte

a)

∫
γ

z2 + i

z
dz, b)

∫
γ

z2 + i

z − 2i
dz, c)

∫
γ

z2 + i

z − 3i
dz.

8) Buď γ(t) = 3ei2πt, t ∈ ⟨0, 2⟩. Vypočtěte
∫
γ

sin z
z2−7z+10

dz.

9) Buď γ(t) = −4eiπt, t ∈ ⟨0, 2⟩. Vypočtěte
∫
γ

cos z
z2−π2 dz.

10) Buď γ(t) = −2+e−4πit

2
, t ∈ ⟨0, 4⟩. Vypočtěte

∫
γ

dz
(z2−1)3

.

11) Buď γ jednoduchá uzavřená kladně orientovaná po částech hladká křivka taková, že

−2 ∈ intγ, i ∈ intγ, 1 ∈ extγ.

Vypočtěte
∫
γ

dz
(1−z)(z+2)(z−i)2

.

12) Buď

γ(t) =


(3
2
+ t)(1− i), t ∈

〈
−3

2
,−1

2

〉
,

1 + eiπt, t ∈
〈
−1

2
, 1
2

〉
,

1 + (3
2
− t)i, t ∈

〈
1
2
, 3
2

〉
.

Vypočtěte
∫
γ
z2 dz.

13) Vypočtěte

a)

∫ 1+i

0

ez dz, b)

∫ i

0

z2 sin z dz.

2 z 2


