
3. cvičeńı z FKP

1) Určete a znázorněte množinu M =
{

1
z
: z ∈ Ω

}
, je-li

a) Ω =
{
z ∈ C : |z + 1−

√
3i| = 2

}
,

b) Ω = {z ∈ C : (Re z)2 = (Im z)2},

c) Ω = {z ∈ C : |Im z| = 2},

d) Ω =
{
z ∈ C : Re

(
z
2

)
= 0

}
.

2) Určete a znázorněte množinu M = {f(z) : z ∈ Ω}, je-li

a) Ω =
{
z ∈ C : π

3
≤ arg z < π

}
, f(z) = z2,

b) Ω =
{
z ∈ C : |Im z| ≤ 2

3
π
}
, f(z) = ez + 1,

c) Ω =
{
z ∈ C : |Re z| < π

2
∧ Im z > 0

}
, f(z) = eiz,

d) Ω = {z ∈ C : Re z = −1}, f(z) = −2z2 + 3.

3) Ukažte, že pro x, y ∈ R plat́ı

a) sin(x+ iy) = sin x cosh y + i cosx sinh y,

b) cos(x+ iy) = cos x cosh y − i sinx sinh y.

4) Ukažte, že pro z1, z2 ∈ C plat́ı

a) ez1+z2 = ez1 ez2 ,

b) sin(z1 + z2) = sin z1 cos z2 + cos z1 sin z2,

c) cos(z1 + z2) = cos z1 cos z2 − sin z1 sin z2.

5) Vypočtěte

a) e3+8πi,

b) sin(π
2
+ 3i),

c) cos i− cosh 1, cosh i− cos 1, sin i− isinh 1, −isinh i− sin 1,

d) Ln (3 + 4i), ln(3 + 4i),

e) ln(−1 · i), ln(−1) + ln i,

f) (
√
2)2i,

g) (−1)1+3i,

h) i(i
i),
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i) (−1 +
√
3i)−12.

6) Najděte všechna z ∈ C, pro která plat́ı

a) cos z = 3i,

b) z3 − 2z2 + 5z = 0,

c) sin z = i.
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