
Příklady k zápočtu (MA 2)
(Integrální počet funkcí více proměnných)

Vypočtěte integrály (Fubiniova věta pro dvojný integrál):

•
∫∫
M

(x2 + y) dx dy, kde M = 〈0, 2〉 × 〈1, 3〉;

•
∫∫
M

(x+ y2) dx dy, kde M = 〈0, 2〉 × 〈1, 3〉;

•
∫∫
M

(x− y) dx dy, kde M = {(x, y) ∈ R2 : y ≥ 0, y ≤ x, x+ y ≤ 2};

•
∫∫
M

x2

y2
dx dy, kde M = {(x, y) ∈ R2 : 0 ≤ x ≤ 2, y ≤ x, xy ≥ 1};

•
∫∫
M

cos(x+ y) dx dy, kde M = {(x, y) ∈ R2 : x ≥ 0, y ≥ x, y ≤ π};

•
∫∫
M

(3xy2 − 2x) dx dy, kde M = {(x, y) ∈ R2 : 0 ≤ x ≤ 1, x2 ≤ y ≤ x};

•
∫∫
M

x

y
dx dy, kde M = {(x, y) ∈ R2 : x ≥ 1, x ≤ 2, y ≤ x, y ≥ 1};

•
∫∫
M

e2x+y dx dy, kde M = {(x, y) ∈ R2 : x+ y ≤ 2, y ≥ 0, y ≤ 1, x ≥ 0};

•
∫∫
M

x2y dx dy, kde M je trojúhelník s vrcholy A = (0, 0), B = (3, 0), C = (2, 1);

•
∫∫
M

xy2 dx dy, kde M je trojúhelník s vrcholy A = (0, 0), B = (3, 0), C = (2, 1).

Vypočtěte integrály (transformace dvojného integrálu):
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•
∫∫
M

√
1− x2 − y2 dx dy, kde M = {(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 ≤ 1, x ≥ 0, y ≥ 0};

•
∫∫
M

x
√
x2 + y2 dx dy, kde M = {(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 ≤ 4, y ≥ 0};

•
∫∫
M

y dx dy, kde M = {(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 ≤ 3x, y ≥ 0};

•
∫∫
M

arctg
y

x
dx dy, kde M = {(x, y) ∈ R2 : 1 ≤ x2 + y2 ≤ 4, 0 ≤ y ≤ x};

•
∫∫
M

ex
2+y2 dx dy, kde M = {(x, y) ∈ R2 : x ≥ 0, x2 + y2 ≤ 1};

•
∫∫
M

xy dx dy, kde M =
{
(x, y) ∈ R2 : x ≥ 0, y ≥ 0, x2

4 + y
2 ≤ 1

}
;

•
∫∫
M

(2x+ y) dx dy, kde M = {(x, y) ∈ R2 : x2 + 4y2 ≤ 36, x ≥ 0}.

Vypočtěte integrály (Fubiniova věta pro trojný integrál):

•
∫∫∫
M

xy2z dx dy dz, kde M = 〈0, 2〉 × 〈1, 3〉 × 〈1, 2〉;

•
∫∫∫
M

e3x+2y+z dx dy dz, kde M = 〈0, 1〉 × 〈0, 1〉 × 〈0, 1〉;

•
∫∫∫
M

1
1− x− y

dx dy dz, kde M = 〈0, 1〉 × 〈2, 5〉 × 〈2, 4〉;

•
∫∫∫
M

xy dx dy dz, kde

M = {(x, y, z) ∈ R3 : x ≥ 0, y ≥ 0, x+ y ≤ 1, 0 ≤ z ≤ x2 + y2 + 1};

•
∫∫∫
M

1
x+ y + 1

dx dy dz, kde

M = {(x, y, z) ∈ R3 : x ≥ 0, y ≥ 0, z ≥ 0, x+ y + z ≤ 1};
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•
∫∫∫
M

x2yz3 dx dy dz, kde

M = {(x, y, z) ∈ R3 : z ≤ xy, y ≥ x ≥ 0, y ≤ 1, z ≥ 0}.

Vypočtěte integrály (transformace trojného integrálu):

•
∫∫∫
M

z dx dy dz, kde M = {(x, y, z) ∈ R3 : z ≥
√
x2 + y2, z ≤ 1};

•
∫∫∫
M

z2 dx dy dz, kde M = {(x, y, z) ∈ R3 : x2 + y2 ≤ z ≤ 2− x2 − y2};

•
∫∫∫
M

z
√
x2 + y2 dx dy dz, kde

M = {(x, y, z) ∈ R3 : x2 + y2 ≤ 9, y ≥ 0, 0 ≤ z ≤ 2};

•
∫∫∫
M

(x2 + y2) dx dy dz, kde M = {(x, y, z) ∈ R3 : x2 + y2 ≤ 2z, z ≤ 2};

•
∫∫∫
M

z dx dy dz, kde

M = {(x, y, z) ∈ R3 : x ≥ 0,
√
x2 + y2 − 1 ≤ z ≤ 1−

√
x2 + y2};

•
∫∫∫
M

(x2 + y2) dx dy dz, kde

M = {(x, y, z) ∈ R3 : x2 + y2 + z2 ≤ 1, x2 + y2 + z2 ≤ 2z};

•
∫∫∫
M

xy dx dy dz, kde

M = {(x, y, z) ∈ R3 : x2 + y2 + z2 ≤ 1, x ≥ 0, y ≥ 0, z ≥ 0};

•
∫∫∫
M

√
x2 + y2 + z2 dx dy dz, kde

M = {(x, y, z) ∈ R3 : 0 ≤ x ≤ y, z ≥ 0, x2 + y2 + z2 ≤ 1};

•
∫∫∫
M

1 dx dy dz, kde M =
{
(x, y, z) ∈ R3 : x2 + y2 + z2 ≤ 4, z ≥

√
x2 + y2

}
;

•
∫∫∫
M

z dx dy dz, kde M =
{
(x, y, z) ∈ R3 : x2 + y2 + z2 ≤ 4, z ≥

√
x2 + y2

}
.
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