Přečtěte si pozorně zadání. U každého příkladu uveďte také postup výpočtu! (verze: 4. prosince 2008) 1

7 Domácí úkol – Kapitoly 4 a 6

7.1. Ptali jsme se lidí, jak otevírají běžné dveře s klikou. Zjistili jsme, že někteří je otevírají pravou, někteří levou rukou a někteří bez použití rukou. Dále jsme získali tyto bližší informace: 33 lidí otvírá pravou, 30 lidí levou, 12 lidí bez použití rukou, 16 pravou i levou, 4 pravou i bez použití rukou, 9 levou a bez použití rukou a 3 všemi třemi způsoby. Kolika lidí jsme se ptali?

7.2. Byli jsme čtyři, kouřili před školou a trápili se představou, že kouření může přinášet vážné zdravotní komplikace. Tu přistoupil vysílený muž a rozdal nám 7 různých reklamních letáčků tak, aby měl každý z nás alespoň jeden. Kolika způsoby to mohl provést? Pokud někdo dostal více letáků, tak nerozlišujeme pořadí, ve kterém je dostal.

7.3.* Kolik existuje různých surjekcí n prvkové množiny na k prvkovou množinu?

7.4.* Janě zbylo od narozenin 5 různých čokoládových bonbónů. Chce si je rozdělit na k, k = 1, 2, 3, 4, 5, po sobě jdoucích dnů tak, aby každý den snědla alespoň jeden. Kolik má možností? Zdůrazněme, že musíme uvažovat všechny možnosti pro k, tedy, že Jana sní všechny bonbóny v prvním dni nebo ve dvou dnech nebo ve třech dnech atd. až v pěti dnech.

7.5. Dokažte, že součet lichého počtu lichých přirozených čísel je lichý.

7.6. Dokážete nakreslit graf na 9 vrcholech, ve kterém mají každé dva vrcholy různé stupně? Své rozhodnutí zdůvodněte!

7.7. Dokážete nakreslit graf na 11 vrcholech, ve kterém jsou vrcholy pouze stupně 3 nebo 5? Své rozhodnutí zdůvodněte!

7.8. Je graf G indukovaný podgraf grafu H?

�^{v1 v2 v3}v4v5^{v6 v7 v1 v2}v4v5^{v6 v7}Obrázek 7.1: Graf H a jeho podgraf G.

7.9. Je posloupnost (6, 5, 3, 3, 3, 2, 2, 2, 1, 1) grafová? Pokud ano, nakreslete nějaký graf s touto stupňovou posloupností.

7.10. Mějme k-pravidelný graf G na n vrcholech, kde k ≥ 3. Pro jaké k a n je počet hran grafu G násobek čísla k? Své rozhodnutí zdůvodněte!