RMA - priklady z tematickych okruhi 2

Ukolem je piiklady nejen vyfesit, ale pfedeviim umét vysvétlit jednotlivé kroky pouzité pii Feeni.

Bodova a stejnomérna konvergence posloupnosti funkci:

Priklad 1. Bud pro kazdé n € N funkce f,, definovana predpisem

fo(2) = —

T 1t n%a?

Rozhodnéte, zda je posloupnost funkei (f,,) bodové, resp. stejnomérné konvergentni na intervalu (—1,1).

Diferencial funkci jedné i vice proménnych, implicitni funkce:
Priklad 2. Urcete druhy a tfeti totalni diferencial funkce f: z =1In(z +y) v bodé (2,1).

Priklad 3. Ovéite, Ze rovnice
y* (2 - a) =2

zadava v okoli bodu A = (1,—1) implicitné jedinou funkci jedné proménné y = f (x). Vypoctéte jeji prvni derivaci
a napiSte rovnici teény a normaly ke grafu funkce f v bodé A.

Teéné roviny grafu funkce dvou proménnych, gradient,vrstevnice:
Priklad 4. Najdéte rovnici te¢né roviny a normaly ke grafu funkce f : z = x - exp (3z 4+ 2y) v bodé (—2,3,7).
Priklad 5. Urcete nejvétsi spad grafu funkce f : 2z = \/ry v bodé (4,2,7).
Lokalni, globalni a vazané extrémy, Lagrangeovy multiplikatory:
Priklad 6. Najdéte lokaln{ extrémy funkce
z =gt — 32y + 3y — 5.
Priklad 7. Kladné ¢islo a rozlozte na soucin ¢tyt kladnych ¢isel tak, aby jejich souc¢et byl minimalni.

Piiklad 8. Najdéte vazané lokalni extrémy funkce f : z = x + y + 2 pfi podmince 2 (:c2 + y2) = z2y>.

Taylordv polynom a jeho aplikace.
Piiklad 9. Napiste Taylorav mnohoclen druhého fadu funkce z = In y/22 + y? se stfedem (1,1).

Priklad 10. Pomoci Taylorovy véty vypoctéte piiblizné (s chybou mensi nez 10~%) hodnotu /7.

Dvojny a trojny Riemanntv integral:

Priklad 11. Pomoci Fubiniovy véty vypoctéte

///a:y2zdxdydz,
M

kde M = (0,2) x (1,3) x (1,2).

Priiklad 12. Pomoci transformace dvojného integralu resté

//xydx dy,
M

kdeM:{(z,y)ERZ::EZO/\yZOA§+y2§1}



