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1 Aritmeticka a geometricka posloupnost

1.1. Mdame ddnu posloupnost nékolika prunimi ¢éleny. Ovérte, zda je aritmetickd a urcete jeji prond élen ay
a diferenci d.

(a) —5,—1,3,7,11,...
(b) 2.1,2.4,2.7,3.0,3.3. ..
(c) T,7,7,7,7,...

(d) 1,5,9,12, 16, . ..

(a) —5,—1,3,7,11,... Ovéiime, zda se jednd o aritmetickou posloupnost. Plati ag — a1 = ag — ay =
a4 —as = asz — ag = 4. Prvni ¢len je a; = —5, diference je d = 4.

(b) 2.1,2.4,2.7,3.0,3.3... Ovéiime, zda se jednd o aritmetickou posloupnost. Plati as — a; = ag — az =
a4 —az = as — aq = 0.3. Prvni ¢len je a; = 2.1, diference je d = 0.3.

(¢) 7,7,7,7,7,... Ovéiime, zda se jednd o aritmetickou posloupnost. Plati ay —a; = a3 —ag = a4 —ag =
as — aq = 0. Prvni ¢len je ay = 7, diference je d = 0.

(d) 1,5,9,12,16,... Ovérime, zda se jednd o aritmetickou posloupnost. Plati ag—a; = ag—ag = as—ay =
4, avSak a4 — az = 3. Nejednd se o aritmetickou posloupnost.

1.2. Mame ddnu posloupnost nékolika prunimi cleny. Ovérte, zda je geometrickd a urcete jeji proni ¢len aq
a kvocient q.

(a) —5,10,—20,40, —80, ...

3 3 3
(b) 6737§a17§---

(c) T,7,7,7,7,...

@ bbb bh.

(a) —5,10,—20,40,—80, ... Ovéiime, zda se jedna o geometrickou posloupnost. Plati as/a1 = as/as =
ay/az = as/aqg = —2. Prvni ¢len je a; = —5, kvocient je ¢ = —2.

(b) 6,3,3,3 % Ovérime, zda se jednd o geometrickou posloupnost. Plati ag/a1 = ag/as = as/az =
1

as/ay = % Prvni ¢len je a; = 6, kvocient je g = 3.

(¢) 7,7,7,7,7,... Ovéiime, zda se jednd o geometrickou posloupnost. Plati as/a; = as/as = ay4/az =
as/as = 1. Prvni ¢len je a1 = 7, kvocient je ¢ = 1.
11111

(d) 3,3, 7,5 5 Ovéifme, zda se jednd o geometrickou posloupnost. Plati az/a; = %, ale ag/as =

Nejednd se o geometrickou posloupnost.

=~

1.8. Urcete prunt ¢élen a diferenci ndsledujici aritmetické posloupnosti. Napiste vztah pro n-ty clen.
(a) 5,2,—1,—4,—7,...
(b) 27%a§53713707”-

(c) $,2,3,3,%,...
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(a) 5,2,—1,—4,—7,... Ovéfime, zda se jednd o aritmetickou posloupnost. Plati ay — a3 = a3 — ay =
a4 — a3z = as — ag = —3. Prvni ¢len je a; = 5, diference je d = —3. Vztah pro n-ty ¢len je a, =
5—(n—1)3=8—3n.

(b) 2, %, %, 3, 13—0, ... Oveérime, zda se jednd o aritmetickou posloupnost. Plati as —a; = ag—as = as—a3z =
as — aqg = % Prvni ¢len je a; = 2, diference je d = % Vztah pro n-ty ¢len je a, = 2 + ”T_l = %‘5
(c) %, 2, %, 3, %, ... Ovéiime, zda se jednd o aritmetickou posloupnost. Plati as —a; = %, ale ag—as = —%.

Nejednd se o aritmetickou posloupnost.

1.4. Rozhodnéte, zda ndsledujict posloupnost je aritmetickd ¢i geometrickda. Pokud ano, urcete pruni élen a
diferenci, respektive pruni ¢len a kvocient.

(a) 2,0,-2,0,2,...

(b) 15,8,1,—6,—13,...

(c) 3,3,3,3,3,...

(a) 2,0,—2,0,2,... Ovéfime, zda se jednd o aritmetickou posloupnost. Plati as — a; = ag — ay = 2, ale
a4 — az = a5 — aqg = —2. Nejednda se o aritmetickou posloupnost.
Ovéfime, zda se jednd o geometrickou posloupnost. Plati as/a; = 0, ale ag/aa = —2/0 neni definované.

Nejednd se o geometrickou posloupnost.

(b) 15,8,1,—6,—13,... Ovéiime, zda se jednd o aritmetickou posloupnost. Plati as — a1 = ag — ag =
a4 —az = as — aq = —7. Prvni ¢len je a; = 15, diference je d = —7.
Ovéfime, zda se jednd o geometrickou posloupnost. Plati as/a; = 1—85, ale as/as = %. Nejednd se

o geometrickou posloupnost.
(c) 3,3,3,3,3,... Ovéiime, zda se jedna o aritmetickou posloupnost. Plati as —a; = a3 —ag = a4 — a3z =
as — aq = 0. Prvni ¢len je a1 = 3, diference je d = 0.

Ovérime, zda se jednd o geometrickou posloupnost. Plati as/a; = ag/ag = as/a3 = as/aq = 1. Prvni
¢len je a; = 3, kvocient je g = 1.

1.5. Najdéte aritmetickou posloupnost, pro kterou plati a3 = 0, a5 = 7. Najdéte vztah pro n-ty clen této
posloupnosti.

Plati as = az + 2d. Dosazenim a3z = 0, a5 = 7 dostaneme

as = az+2d
7 = 0+2d
_ T
= 3

Daéle a3 = a1 + 2d, proto a; = a3 —2d = 0 — 7 = —7. Dostdvame vztah pro n-ty ¢len a, = a1+ (n —1)d =
7 _ Tn—21

1.6. Najdéte geometrickou posloupnost, pro kterou plati as = 1, ag = 9. Najdéte vztah pro n-ty clen této
posloupnosti.

Plati ay = as - ¢*. Dosazenim as = 1, ay = 9 dostaneme

2
ag = az2-4q

9 1-¢°
g = 3.
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Existuji dvé ruznd feSeni ¢ = 3, ¢ = —3. Déle ay = a3 - ¢, proto a1 = %2. Pro kazdé teSeni dostavame

a1 = %, respektive a1 = —% Dostavame vztah pro n-ty ¢len a, = a-¢" ' = % . (3)”_1 = (3)”_2, respektive
- -1 -2

an=ar-q" = 1 (3" = (3",

1.7. Najdéte geometrickou posloupnost, pro kterou plati ag = 1, ag = —9. Najdéte vztah pro n-ty élen této
posloupnosti.

Plati ag = ag - ¢>. Dosazenim ag = 1, ag = —9 dostaneme
ag = as- q2

q = Vv—9.
Uloha nem4 feseni, takova geometrickd posloupnost neexistuje.

1.8. Najdete geometrickou posloupnost, pro kterou plati as = 2, ag = —16. Najdéte vztah pro n-ty clen této
posloupnosti.

Platf ag = a3 - ¢®. Dosazenim a3 = 2, ag = —16 dostaneme
ag = as-q°
q = V-8=-2.
Déle az = a; - ¢%, proto a; = ‘q%’ = % = % Dostavame vztah pro n-ty ¢len a, = a1 - ¢ ' = % . (—2)"7]L =

[\
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